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سابع ادکی وی 


(THREE DIMENSIONAL GEOMETRY) 


٤‏ ط ہے 
وجه ہو“ اے ‏ ڈی مار گن مچ٭ 


1 ارف (Introduction)‏ 
گیا رو یں جواعت میس جب ت مکی وکا هط عروا بای گر رس تہ 
اور العاوی جو ری کے تارف مین مش (Cartesian J SJ‏ 
Net 05(‏ تک ٢ی‏ کہ وو مه -ا کاب کے مل باب س تم نو ل کے 
گم جیا دی تضورو کا مطال ہکیا ہے ۔ اب تم سرابعاوی جومم ری کے مت 
ا راک اتا کر سار جیومیٹ ری میں اا نظ رکا مق رای مطال کو 
آ سان اوردچپبتاناے- 

اس باب یل جم ایک خط جودونقا کو ملا رپا سے ک ےس یکوسائن(دہ ہہ )٥‏ 
اور ان بد تک مطالع ےکر ہیں کے اور ساتھ بی ملف شرا کیا کے وت خطوم مکی 
سیا وات اورفضا سول کا مط لیے روخب کے و رمیا زاو روصستوی :اک (Leonhard Euler sk 3li‏ 
خط اور ایک ستتوی» دوکو گی خطول کے درمیا نگم ازم فاصل اورستوی سے اک E‏ 


*سرابعاری جو مسرل شاف شغلوں ے ےا نک بپ ا ن رهگ اس <« "A Hand Book for designing Mathematics‏ 





Laboratory in Schools," NCERT', 2005 
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فاصل۔ اور کےزیادو نائ ی نکل میس م اکل ہو ے ہیں .تا متم انتا اریز یل میں تج کر می کےہ وک 
اک ونت ورت جا لیذ یادهصا فج ویش ای اوی صو ردے بے_ 


2 ادخ دک کسام او رت تس 

(Direction Cosines and Direction Ratios of a Line) 
۰۹ اب10 سے یاد سی ےک اکر اہ راو را ست خو 1 ج ھپ را سے موک رگز رر اے اوریدہ رر اور حوروں کے ساتم پالت تیب‎ 
COSY ا اور ۲ زاوے بناتا» ی زاو لا ہیں ب ان زاولول اوسا ن نام 0 ۰05 ور‎ 
- »راو سک خا کے“ یکو ہلا کے ہیں‎ 
ارتم ا کت خال فک ر ورتب ان ےق زاویران لت برل ده جات »تن 0 - 7 7-1 اور‎ 
- سے۔ اس ط رس سا کے نشا جات ال وج گے ہیں‎ 7 - 





بر 
۱ 
۱ 


کل 11.1 ی 
برذان ہے وک فضا یل ایک خر کو و وتنا لف مت میں بڑھایا ہا سنا اورال‌طررح بیس تگوسا تن کے دوسیٹ 
رتا ے۔فضا یس ایت و ہوۓ کیا کے لیے راس تکوسرائ یکا ال سرت رک کی تیب یس کی سکم دب 
ہو خی ایک راست خیا کےطور پل ان اک و کے راس تکوسائ کو1 اور سے ا ہرک یاگیاے۔ 
Rema‏ اکر فضا یل دیا وا خی مرا سے وی نز رتا تب ا کا راس کوس اتی محلو مم کر ےکی تیب میں 
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6 ری 


تم‌مپرا گ۰ر رتا واخ کل ہیں کرد یه ہو خا کے وا زک ے۔ اب مرا سے ایک راست خر کے اوراس کی ی 
کوس تن تلم ےلوک دومتو از یطوط سال )وان کے ہیں - 

کوٹ یھی تن اعدا دج کہ ایک خط وسا کے مزا سب میں خ ا “ینس ت ہلا ے ہیں - اکر ہ1 ایک خی 
ک ےس کاک ہیں اور ,رام یں ہیں مک یھی فرص ۸ e‏ 2 کے لے 21 =هء 2۸ = ظ اور دز = 
لا 





یج مصن فی بتو ںوی اعرارنگی کت ہیں۔ 
ال cc‏ اک خاک لیس وس اور مان ےا اورم خط ےی وسا ک بل (0.09)- پل 
7 1 
کیوکہ جا ای تق ہے(مان )21 سب سم 


be 
0)... I=ak, m ای لے امک راط-‎ 
]* من 1 "+ ورر+‎ 
k (a +b +c )=1 اں لے‎ 
۲7 ہے جم‎ 
ول‎ + + 
ا ل ظظ رٗ(1) سے خط و تب‎ 


چا کےمطلو نان بخصرشبت با نخان« اور ہو کے لیے 2 ہیں۔ 

کی بھی خط کے هرمن خر یت تی ہیں مع 0ء طا ع 0 یک یسق‌نبتو ں کا اک 
یٹ ۔ اا ی رح ایک خط کے کی کی وان کے دوس ٹ بھی تنا سب ہیں اتج تی مس یھی خی کے ی بتول 
کے ببت سے ا تع را یٹ ہیں - 


1 ایک خط قوس ول کے درمیان رش 


(Relation between the direction cosines of a line) 


ایک خط ۸8 و ری نس کے وای ۰1ں پرا ےد سے مو سے خوا کے تو از ی ایک خر کے اورا خی یریک 
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1 و 
۱12 


نور (2 :۴)۰ تک ورپای مور کے (نل۱۱.2) 


OA 
ہی ہ-۔ ھا 7۳ء × دییات‎ OP =r انی کے‎ 
6 مه‎ 7 ۰ 1 ۰۰ 









P (Xx, J, <) 

اکر ۳۲ = ل اور 1 = 2 ۲ 

2 2 ور و 2 P‏ 

+y +7 =r (J +m +n‏ ور 
ال‌طرن ۲( ( ر ۱ 

وی ے 2 2 2 

X 0 . XxX (+ +2 =F کن‎ 

2 2 2 _ 
11 شلر‎ [+m +n - 1 ال‎ 


2 اووقاط ےکم ر ے ہو ے اہک خط کے “واک 

(Direction cosines of a line passing through two points) 
کول دود ہے ہہوے قاط ای آورصر ات بی خر رز رن ےم ایک خط کے مت یکوسا تین فل لطر لے سے تلم‎ 
)۱۱ سے ہوک رگ رد با _( کل(‎ O(X2 اور ( و2 و و‎ P(X, ۰ 2۱( کر کے ہیں ج وک د ے ہو ے قاط‎ 





X 


(a) 
۱ شمل113‎ 


اع m e‏ بط ۳0 کےستیکوسائکن میں اور بان یج ہے ×> و اور -گورول یا تم ریب 0٠ء‏ »اور 
زاو ناس آلب 

اور ور وی رکو کے ج کے ۸ اور ون ٣ے‏ 05 ای گور کے جرک اه ۔ اب قا 
متا م شلث 0 ۳(۱ بل » 7ک ے ( (113b)‏ 


اں لے 0 = 0091 
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ای‌طرن = وم اور 
ال لیے (:2 :ا P0‏ اور (وھ ‏ و 3۰ نقاط سے نے وا لع خیا کے“ وسات ہیں 
و۲7 ل 


PQ ° PQ 
PQ = با‎ 5 x) + جال )ھ- 0 ۷ رز - ز)‎ 


چ لو ری |( :2 ۳۰ اور (22 دول :0)2 نقاط ےک لکر سے وا لن ع خیا کے تکوس اک اس 


طر کی ےہا کے ہیں۔ 


ا <2 ول( رل ور رب ا د272 ود رل ود ہد 





ال 1: اکر ایک خد» راڈر چ رو ںکی شمیت کے اق پالرشيب 905, 60° اور *30 راو بے بنا تا سے تب 
ا سکیس تکوس تن معلوم کے _ 

۲ 1 
۴ ان کیش وط کے 0ل لب 0 - “90 دوریم = لت «Mm = COS‏ 


یں 


مال 2: اراک خاک مت بس2 2-1 ہیں _ا سکیس وسا ین معلو م کے ر 
عیل: ست کبس 


e 

3 3 3 ۰ 

مثا ل :اس خی کے تسا علوم کے ہک ددنقاط (5-,2,4-) اور (2,3, 1) سے ہوک رگز رر پا ےل 

عل. تم جات ہی ںکدونقاط رص و7 ۲)۶۰. اور را Os‏ را ا ا 
رر ید 


رش ده J) =< J|‏ ۲ - ور 
ٗ5 


PO ` ہوم‎ PO 
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چاں 2 - ;2) + ۴( - و6 + ٹر - )= PQ‏ 


PJ‏ (5+,2,4-) ےاورنء (1:2,3)ت 


¢ 


PQ = )1- )-2(( + )2 - 47 + )5- )-5( = 77 اس‎ 


ال ط رب دونتا کو ما نے وا نے خا کے س لوا بل - 
8 2 ے_ 
7 77ل 77 
مشال4: × اوح -ورول کے مم تون معلوم یی _ 
تم٠گی:‏ × رر اور گوروں کے اتہر پا لت رحب *0, 90° اور 90° کا زاو بنا ی ال × حور کے مت 
کو سا 0° د0 co‏ 90° واک ر ںو سحوراوریۃ حور کے تکوس تین اتیب 0ہ 
100/1 ٹیں۔ 
مثال5: دما هک قاط ,۸0۵ (2,3-.9/8)1ر(11-,3,8) کم خط پل - 
گل: ۸ اور 8B‏ کو للا نے دا نے کرای م یں بر 
ہو جدےرے 344 .۱ 85 ۸ 
اون کو ہلان وا نے خر اک سرت تیلب 
1و 842 مر »14102 
برصاف ے کر BC Jl AB‏ کات یں نا سب ہیں اس لیے 9*۸9 کے مت ا زی سے ین نط ۸8٤8‏ اور 
0 ول شت رک .ال لیے "١0۸‏ خط قاط ہیں - 


11.1 


أت rly‏ سے ھ ]ان یی 7+0۳ اور 45° کے زاو بت ان یس لوا 
معلوم یي _ 
2 یک خاک م تکوسا معلوم یی جوف ورول کے سا تھ بجر کے زاوي بنا تا سے۔ 
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3 اگ راک خاک مس کل 412-18 ہیں تب اس هس تکوس نکیا ہی ں؟ 

4 دکھا تے کہ فقاط(2,3,4)ء(2,1-,1-)ء(5,8,7) خط ہیں - 

5 ایک شلث حول کے وسا معلوم یں کے راس( 3,5)ء(1,1,2) اور( 5 ک) ہیں۔ 
11.3 فضا س ایک خاک ساوات(ہ وم۹ (Equation of a Line in‏ 


م ےگیا عم مھا عت میس ایک خر ای ما وا تک دابا ی مطال ہکیاےء اب تم ایک خی اک فضا #لمتي او رکا رتزی 


مماوا تکا مطال کر يس 
اک حاکن طور محلو م کر ناکر 


)6 ایک د چیا ن ے مورک ر ے اور وی مون مت رتا »| 
(ii)‏ دود ہو نے قاط سے ہوک رگ رتا نج 
1 ایک خاک مساوات جوا لاد هو ے قط ےکر ر بے اورد »و ےستتیہ جآ کے توا زک ے 
(ط (Equation of a line through îa given point and parallel to a given vector‏ 
ان عت مہا کوب رور کت ہوےء نج د ے ہو کے نہر" کا ۰ 
یی تھ زام شش مق ی متیر ے۔ مان ےا ایی خا ے )کہ 


ےک نقطہ ۸ سے موک رک رہ سے اوا دبے ہے تیم bے‏ 







توازی ہے۔ مان یی 7 ایک افیا ری تلم کاخ بر متا ی 
متیر( گل۱۱.4) ۱ 
تب ۸۴ تی زا کے تو ازی ےن 2 = ۸ء 

هال 2 کول س عددہے۔ 


نی ۸3-08-0۸ 


(ل۱.4) 
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ا کے بیس پرامیٹ ره کی برت ر کے لے یسادا ت فقظہ کے ہے خط پر متا ی سمتیہد بت ہے۔ اط رح خر 

کت ادات ادگ ے 
(+ 6 - ۲ ...)0 

لاک ضیح اگر بآ + + = b‏ تب »۰۰ ای ت تین یسکس سک »ارم »و ان شرا 
سل ہس جب b = ai +bj + ck‏ فی ےن ازیو نک یمان کو ۱ط در تسار 
J‏ رز ی لملرم/مارووو۶ (Derivation of cartesian form from vector‏ 

ہیک ۓ ہوے قل ر ےش (رھ : .6 ) ہیں اور خی اک م تال ءءء ہیں یکی نظ م کے 
صو ل( ,ری رر جک یں ۔ب 
zk‏ +( رد + F = xî + y+ 2:4 =x‏ 
او + b= ay Dj‏ 
ان رن ادات ن ر 2 ۹7 اور 1 کش رو لک موا زت ہک نے پر ہیں ھا کل »وتاب 


2 لگا‎ y= کور‎ M2 - 2, + 6 


پیک اک با مرک ماوا تغل بل ۔مسادات(2) بترم مونار کر نے میں حوصل وتا سے 
241 مه ال ال _ ب واه 
ad b 6‏ 


فا یکا رتزی ادات ے۔ 


(3)... 





مال»: ال خر اک تیراو رک ریز ی مسماواتمعلوم کے جوفقلہ (4-,2, 5) سے چوک رکز رتا ے اور ےکم 8۸+ 27+ 37 
کے متواڑیے_۔ 
کل ار ےا لے 

b=3+27-8k اور‎ =5 +2 7-4 
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اس لیے خی کی تی مساوات ے 
وت رو TT ENTE‏ 2 


51 
1 
"ما 
رہم 
بل 
ریس 


اب خی رک کی نقطہ (2,(,د) 6 ۶ متا ی کے ے۔ 
اں لے xî+y j+zk=-5î+2j-4k+1 (3+2 7-8 Ê)‏ 
jJ +A BA)‏ )2 + + 6+3 - 
کونار جکر نے میں اکل بوتا سے 


24 ل ۲-5 
8- 7 3 


جرک خاک مماوا تک رت زی کل میں ے 
11.3.2 ووو ے ہو کےا ط ناس ےکم رت و ۓ ایک کی مسمادات 


(Equation of a line passing through two given points) 


ان کے دو قاط (2: :)۸ اڈ( ویر د)8 کے 











اتیب میتی ت اور زا ہیں جک خط وداج ہیں( یں 2 ا 
ا کے 2 ایک اضاری قط P(x, y,Z)‏ 1 مقای 
تیر 7 سے تب ۳ خط پر ایک قظر ے اگر اورصرف اکر 


(Xx 1 2 
P 


۴-2 = ۸0 اور 8 - 6 = ۸ نم خیاحمتیہ ہیں -ال ل 
خا ےا گر اور صرف اکر 

(4- 0) ,۲-0-7 شمل+.11 
eR ۱‏ 2 (0- 200+ 7 ... )1( 
بط سقیمساوات ے 
کے کل ےک ری 11 (Derivation of cartesian form from vector form) Jpg‏ 


سس بالات 
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+ 00 07ےھ سے 26 رز ٩+‏ <6 اور 2+ و + DEVI‏ 


ان نر رو ںکو(1) لد کت یلها “ل ہہوتاے 

0( 2 - ر2) +( - رد6 +( ود - 2 247+ ز پر+اڑ پر- j+zk‏ رز + زیر 
۴ دفر .کم تر مو ںکی برابر یک نے ب اکل ہوتا سب 

ISE.)‏ ران + نز < بز ول وت EL‏ ود < بر 
۸ کون رر کر نے پر لها سل »وتاب 


2-2 _ ول _ ند 


چۓۃءي ہز برا xX‏ 
جک کا رزیل میس خی مماوات ے۔ 
شال 7: ال کیا کے لس مماواتمعلوم یی جک فقاط(102-)اور(3,4,6) سے ہوکرگزرراے۔ 
کل: مان قاط (2 ,0 :۸-1 اور (6 ,4 ,8)3 کے ت اور تا ی سے ہں- 


7--1+ 2k تش‎ 
b-3+ 47+6k ۳ 
b-ûã=4î+ 47+4 ا لئ‎ 


ان یی خی پا بھی تک تست ےتک کیاکی متیر مہا وات ے 
F=-i+2K+ )47+ 4+40‏ 


مال 8: ایک خی کی کارتیزی مسماوات ے 
2406 5[ 3+ 
2 





/7 
خط کے تیر مساوارتعلوم تیج ۔ 
ا دیول ساواتکامعیاری کل سےمواز شر نے ر 
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4 اف 


مسیروت کہ 2و ,4=( ,2= ;6-= ہو ,5= رز ,2-3 × 
ا یط رب مطلو رخ یا نقلہ 3,5,60 سے ہورگ ررتاے او رحتیہپ] 2 + 47 ےتا زک ےمان خا ر 
کس یبھی نت امتا ی مت 7 سے :تب خو اک تی ادات ال ےوک ی سے 


(2 + 4پ +A‏ 0ے رک ڑوڑھ)-7 


4 دو خطویل کےدرمائن زاو ے(1eا (Angle between two‏ 


ان لیے دوخوط ,سا اور .سا مرا سے موک رگم رر سے ہیں اور نکی مت 
کل اتیب پان" ادر ر٥,رط:‏ ہے ںان سے خط1 ر 
لظ م ے اورخط ر1 ظ۵ ے۔_ جیا کش »۱۱6 ۶۳ ہے مت 
لو مور اور 00 ور یي مان ORS‏ اور 00 کے دران 9 زاوے 
عادہ ے۔ اب ا زط 0۳ اور 00 بارتب Gz‏ 





APs)‏ اور محاو و0 ےس ہیس لال کے ررماں تہ 
01 1 1 11.6 


ad, + وا‎ + 66 


2 2 2 2 2 2 
a +b +e Ja; +b; +c; 


0 6090 = 








خطومط > درمیان زاوي 0 «زه کل بیس اس رح سد باگیاب 


sin Û - ,/1— cos” 0 


)۵,6 + +c) 
(a? +67 +c” ره(‎ +b} +3 ( 


> 





۳2 +9 +c? یه(‎ +b} + وه‎ )-(aa, + اط‎ +٢۷ ٢ 


(a? +b? +2 ( (a +b} + جع‎ ( 
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(a, b» -- ر6‎ م٠‎ 7 (Dı وا‎ < ٥ر‎ Cı ) ۳ (6 ولا‎ = 


2 بر(‎ 5 
(2) | a + hb + € aj + بیط‎ +c; 





اک رخطوا ا اور ىا کے لیهست تو ںکی چا ےم وسا ج کے نام ۳ کے لیے اور د کے 
4 د الا دا دبے ہو سے ہوں مب (۱) اور (2) بل اف رک ن ہیں۔ 


(lî +m +n =1= j +m} +n; fy ( ہ٥٥ 21 ] + mm, + nnd‏ ۸ہ 





(4)... sin 0 = (۷ Mm, ~a mı ) -)11 1 ~m» n) +), MIR اور‎ 


روطو ا نک یں 6 اور د6 ,یط وه چوا ل رب ں 
(0 عمودی. ہنی اگ 2900 0 ے(1) سے 


0= رع + روط + ad,‏ 


05 ار 0= ے2 
٤٤‏ _ ط8 


۰ 
۷ بر« 


۷ انا 


2 2 


اب تم دوشطوط کے درمیان زاویمعلومکرتے ہیں ج بک ا کی ماوت دی ہیں ۔ اگ رخطوط کے درمیان زاو 


2 


عادہ 0 ے 
2 +6 < 7 اور 
رف ۱ 
cos 0 =| uu‏ 
اك ام |2۱ 








رز یش می ,اک روط کے درمیان زاو سے 

٣۳۰۰۷۰۱‏ ۔ اھ 
5 2 9 

وھ _ بز+ ا ہد 

(2)... 7 5 


و8 


(hose 





اور 
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مال 4۰0,۰6۱ اور ج6 ,ی وه خوط( )اور( م یبا تیب م تال ہیں رب 


ad, + bb, + م66‎ 


+ نو + اض + a2‏ 
شالو: خطوط کے جوژ ول ےد رمیا زاو یلوم نے ج وکا یں دے گئے بل - 


۶-2-4] + 77+27 +27) 


0۹0 = 


اور 2+6۱ +۵ +(2- 2-5 
عل. یہاں 2 +[2+|]۔ b‏ اور 246+ 3- رو 


دوضطوں کے ورمیان زاو 9 ال طلرں د ایا 














2D: Gr 27+60‏ +2 ام وم 
4+6 +9 ۷+4 ا5 

فا _ سس 

833 | 2[ 


9 
۱ 4 اہ 5 ہے 0 
مس لے 7 COS‏ 
مشال10: خطوط کے جوڑوں کے ورمیان زاو لوم تیچ _ 


و 1ظ 703 








4 5 3 
اور 2-5 _ رز 1+× 
2 1 1 


کل: بط خی اک مت یتس 3۰3ء4 ہیں اوردوسرے خر اک مت ہیں (201۱۰1) ہیں -ا را نکادرمیای ز اور 0 ےب 


3.1 + 5.1 +2 


67 له جو کو 


16 16 883 


15 کل ہ2 لد J506‏ ` 


cos Û = 





ı83 
ے_‎ 5 E اس لے مطلو زاو‎ 
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بر ابعادکی جوم ری 517 


(Shortest Distance between two ines) فا صل‎ j روخطویل کےدرمیا نم۱‎ 11.5 


ار فضا من دوضوط ایک نقطہ کا کے ہیں تب ان کے ورمیا نگم اک فاص کے اتی ی اکر فضا یں دوخطو مامت از ی 
ہیس ء نب ان کے درمیا نگم انرم فاص موی فا صل وک 
ایک خط کے ایک قط ہے مووک لا ج وک دوس سے خا مر 
یاب 

ال ےآ کے فضا میں ء پا لی ےتطوط یں جوا ایک 
دوس ےل وکا کے ہیں اور نی مت ازکی ہیں یقت میں ء اس 
طرح کے خطوم یر ست وی 0+00 1٥ہ‏ 0) یں اورکوی : 
ines‏ ہت "ھا تے ندال کےطور ب رہم ایک 
کرو ےکور ے یں س کا ا اندر اور حور کے ساتھ پار تیب 6۱321 بل ےء 11.7 

خط G٤‏ ج کہ وت کی طور بت کے ساتق چیا موا ے اور 58B‏ ج ےک ۸ کے اد ےھت کے ای لو سیر ہے 
طور پر وت کے اتود لوار کے ےتک جا تا ے بیگو کی خوط ہیں بوت او موی ہیں اور سا تج دب یی یس لت 

دوشطویط ےو رمیا نگم ازم فاصلرے جما را مطلب ایک خی برا یک نت کا دوس ہے خطا پر دوص رےنقطہ سے ملا )کے 
الط رح ال ہونے وا لع خیاکا فاصم از مو _ 

وم و کے لے ہکم انرک فا صلکاخط وولو ں خلوی شوروک 
1 رو وی خطوا ےو رمان فا صلے (Distance between two skew lines)‏ 
اب کم وگو ی خطوط کے ورمیان فا صلی من رذ ب ل طروت سےمعلو مر ے ہیں: 
اع ےا سادا ت کم اگ اور دا وکو ی خطوط ہیں (شمل11.8) 


(1)... ۲ < + Ab, اور‎ 





(2) ... ۶:5 FD, 


خی ۷ ونر یج س کا مق ی تی ,7 اور دا ٣‏ یج کامقای‌ستير رت ےج بک ازم فاصلہ 
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سیرک رکیل 97 کے برا بر موی ء ج وک یکم ازکم فاصلہ کے خیاکی 
ےک اک مت کسام ے(10.6.2 و کے( 0 
اکر ۲ء اور ِا کے رمیا نگ از فاص والاسمتیہ ےب بکیوکنہ ول 
ط اور ره ھور ےء ای لے 0 کے اما کا ی مت ۸ ال‌طرر ہوک 

7 ٘+++““ٔ" ٤ 

۷ 2 1 
نب PQ = dA‏ 
چہاں 4 از نالوا لمت کی فررے۔ مان ے 57 اور ۴ کے درمیان زاوی 0 ے۔خب 

PQ = ST |cos 0| 
PQ ھ,‎ 

۱ 


û)‏ - 4یا تیه | ا 
00" - کچھ - (ST = a,‏ 


۳ 








) ۶ بق)6(۰‎ - û) 


ST |b xb 


xb,‏ 2 ¬ ر 3 ے) 











اس ےلو م ازفا صا 
qd =PQ = ST |cos 0|‏ 











ةق قق ي 
b, x b,| 3‏ | 
کار ی 1 (Cartesian form)‏ 
خطوطط ےو رمیا نم ازم فاص ے 
ak‏ 06 و 
dı b C‏ 


هه 17ے .ر 
7 ور 





اور 
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سابعادکیجوشٹری 519 





(bıce, - b,c)” + (ca, - )ہی‎ + (a,b, - a,b, ( 

2 متوازی خطوو کے درمیان فا صلے (Distance between parallel lines)‏ 

اگردوشطوطا ا اور دا متوازی یں بب ووت مستتو یں مان یی خط و اس سے د لے گے ہیں 

F=û + Ab ...)1( 

اور مسر و = ...)2 
جہاں ,8ء راہ ۽ کا متا ھی سمتیہ ے اور د8 را رظ 7 کا متا ی تی ےے کل 11.9 ۔ 
72 ا توق ہیں ۔ اگ سے خی ا ودک بر« 

بخطوط ,1 اور ا کے درمیان فا صل دا۲ ⁄ 

ان یتو ں 57 اور 7 کا درمالی زاوي 0 > 


۳ (4) 





b x ST =(| b ۱۱5۲| sin 74‏ 9 
ہہاں خطوط ا اور دا گی مستتو ی پر ۸ ایک اکا مت جمورے 
من 2-8 = ST‏ 
اس لییےء(3) سے یں حاصل موتا سے 

(pT = 5۲ رظ دنه‎ b x<(û, - (ق‎ PT 
)2 ۱۸ 1 a) |5 «(~A (۳۱ سن‎ 
اس ےد ہو ے تاز ی طول ررمیان فاص ے‎ 
b x(a, —-d,) 
۱ 

ما ل ۱:11 اور را خطوط کےورمیا نگم ازم فا صل علوم نی سی مادا یں بر 


FI AOI + ( 





۷-۱۳۲۱ 
اور (21+ 37-57 سر + + 7-27 
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0 ری 


کل: (1)اوررم کال رتب 9 2 ,9“ 7 زور رط ۸ = 7 کےکےساتھومواز دک نے لحاس ل» وتات 


ای لے ےت 


اس ےد ہو ےخطوطط کےدرمیا نگم از فا صیلدااس ےد گیا سے 
xb). (û NZ 3-0+ 7 0‏ ) 


59ل |b xb, SIN ١‏ 
مال ,]اور لوط ورمیان فا صلہمعلوم ےج کال سے د گے 
6۱ + 3+ 22+ 2-4 + 
7 (6 2+3 بر دک 3+ عم 
عل: ووخطو مامت ازیی ہیں( کیوں؟)۔ مار ے ماس سے 
«û = +2 7-4۸‏ 51-[3+ 6-231 ور 2+3+6- 


سے 


الیو کے درمیان فا صا س طرں دباگیاب 





کے 
6 3 2 
[- 1 2 ا 0 
6+ 4+9 ا | 
SS ۱‏ و 
۱ 7 49ل 49 
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0ٹ 


1_ دا ےک ین خط ورم کوس ای 
2 4 3 3 12 4 ہہ 3- 12م .„ 
3 13 13 13 13 13 13 13 بچ کےساتھ با مود ہیں۔ 
کے 2 قاط (۰01-1,2 6423 ےکم ر نے والا خط قاط (0,3,2) اور (3,5,6) ےکم رس وا نے خا مور 


سے۔ 


3 ماس هک لقاط (4,7,8)ء ۵3 ا والا خواء قاط (2,1-,1-)ء و ر وا خبط کے 
ار ہے۔ 

4 اس خیاکی مسماواتمعلوم کے جوفقطہ(1,2,3) سے مورک رتا ے اورسمتی 7و روج از اسب 

5 اس خی اک مادا ت تی وکا رتیل میں معلو م کے جو رتا می تہج ۵ + 21 رت ے ہورگ رتا 


اور ) - 7 2 + کٹ شنت 
+2 1-4 3+ 








6۔ اس خیا لکارتیزی مادا ت معلوم کے وک نظ 41د سے ہوک رز رتا ے اور 


6 5 3 
زر ید کے خا کے مت ا زی ے۔ 
ت ایک تالک ری ساوات 2 - 4 32 - 5 دای سیگ کے 
8 اس خی اک تیاو رکا ری مساواتمعلوم کے جم داور( 2,3-, 5) ےم وک رکز رتا ے_ 
9_ اس خر اک تیاو رکا رر کی سا وات لامج ج اط( 5 2-, )ادر (2,6-, 3) سے ہوک رکز رتا سے ۔ 
10- درج ذیل خطوط کے جوڑ ول ےد رمیا زاو اوم کے : 
ن 57+1+2001+27+60- ۲-2 
اور (2+2 +0 +61- ۲-7 
ون (2/6+20-7-20- + ۲-3 


اور (57-47- 00067 +]561- 2-7 
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2 رش 


11 مندرجرز یل خطوط کے جور ول کے درمیان ز او اوم کیچ : 


e 
































3+ _ یز z5 x-2_‏ 4-ر x+2‏ 
)0 جچہ ل ج 
سے 5 2 4 8 آیے 
۱ 5_375 وج ور ودر 
۳ 1 2 2 ۰ 8 1 4 
۰ ۰ 3 4- 71 1 ہ6 5- 
2 مک قررمعلوم عضو دب ا ور 2 2 لے 
3p 1 5 3 2p 2 :‏ 
دوصرے برزاو ا کے کا نب 
ہوم ھ 2 +پر yJ 7< X—5S5‏ 1 
2 7 کے << = ۱ = | Yr‏ 
13 رما کون - 5 مار و مہ 7 ایک دوسرے ینود یں 
4 خطورز 7 +2j+k) +2 (î - j‏ )< 
اور 0 ۵+2 ں پ۸ - نے 2= ۶ 
ےو رمیا نگم ازم فا صلہمعلوم کے _ 
x-3 y-5 z-7 Dl PEI FFL oy‏ 
5 طول 1 6 ۔ ‏ اور 1 = فرش چچ ےر رمیا نم از فا صلیمعلوم کے _ 


6- ان خطوط ےو رمیا نم ام فاص لوم نی تی مساوات ہیں 
F=(î+2j+3k)+A4(î-3 7+ 2k)‏ 


Fr =4î+5j+6k+ u (2Î +37 + اور‎ 


7۔ ان خطوط ےو رمیا نگم ازع فا صلہمعلوم کے نکی سحتمی سا دات ہیں 


۶-0-0 + (1-2) j+ (3-2 0k 


7 = )s+1( 7 + )2۶ -1( 7 - )28 + 1( £ اور‎ 


(Plane) J*^ 11.6‏ 
۶2 مستوی نورل اورمی را ےا لک فا صل د گیا ےن مستتو یکی نورل کل میں مسماوات۔ 
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سابعادی چو 523 
ایک وا سے مور ےاوروی ہوک یت گور ے_ 
(iii)‏ نم خوط قاط سے پورگ رتا 3 
اب مستتو ی کت اورکا رت زی سادا تعلو مک بی گے۔ 

1 اک اس وی انل 1 of a plane in normal form) lle‏ ا 
ایک متوی کور نی کا مہ را ے ووی فا صلی ے (0 ۶ ) شک 11.10 

ارستوی پرمبرا سے آ0 نویل تاو 0۸ کے 
مات اکا ورل نی سے تب ۸ 4 = 0۸ مان جے 
مستوی ر م کول اتور ہسے۔اس لیے ۳ ON‏ رت 
ال 

۳۳ ۲۲۰۱۲ =0 

ان عے 7 نت ط کا سای مم سے مب 

(ON+NP=OP Sy) ۱۳-7 - dû 





اس »(۱)»وجال سے 
۰01-0( 0 - ) 
۲ 0= ۰7( 0 - :1) 


نش 


آإ[أ - ۰2 ۶ 


فد 


0 ے ۰7 
0 1ك ۔ لج کول O)...‏ 
ری سوک یکی مادا تک تکل ے۔ 
(Cartesian form) JS j6‏ 
مساوات (2) ایک مسمتو یکی سحمقیہ مساوات بء جہاں موی کے لیے ۸ ایک اکان ستير ہے مان بے ستوی پر 
(2 ۴۴ل کو بھی لے جب 
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و 


0۳۴-۳ 
ان کي و سکس تکوس لب 
k‏ + 7 پور + 
ال لیے سادات 2 )دت ے 
(xî+yj+zkK.(lî+mj+nk)=d‏ 


Ix + my + n = d -"0-‏ 
موی لور لکل می ںکارتزی مماوات ے- 
مساوات(3) یوک ےک گر d‏ دح 5 +C‏ 7 + ۵ اہ ستو یکی بے مماوات ے 


سے 41 = a, + cz‏ مستتو ی یک رتیزی ماوت »ال »اور کی حا موی بت تنل ہیں۔ 





۲ 7 6 ۲ 
ال 13 ممتو یکی ستیم مماوات معلوم سے ج وک مرا سے 29 فاص بت اور الک ورل متیر مپرات 


1 + 3 - 21 ے۔ اتی ا سک لکارتیز شک کی معلوم یی ۔ 
7 ان 27-3747 ےرت 
i 27-3 +4 21-37 +7‏ 
129 6+ 4+9 ۱۶ 
اس لے ستو یک مطل و رساوات پیب 
6 


مال 14: اکا تی ہک م لوا معلوم کے ج وک مستتو k)+1=0‏ 2- 3- ۸)61 اد اورجومپراے 
پورگ رتیت 
عل: دی ہوئی سادات اس طط یھی باق ہے 


E F.(-6Î +3 +2 kK) =1 





1 = 


7= 4 + 9+ 36| ح| 7+2 3+ 6- 
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ا لے( 8 دونوںطرف+7 سے مک نے میں ھا »وتاب 


7 7 7 
جور ستو یکی ے = ۰۸ 7 کل میں مماوات ے 
^ 2 ^ 3 ^ 6 : 7 7 
داتس ےک 80 7ت 7 8 ایک اکا تی ے ج وک مب را ے ستو ی وو سے اس لیے 
و 3 0= 
73 سکس لوسر 
تنا بی 2787 


شال 15: مستوی 0 = 42-6 + 2-3 کا مرا فا صلہمعلوم یی _ 
3 کیک نا کی ستو ہت جیں 4 ,2 .2 ال ےا لت هاگ 


4 
تو تریس تک 4 + 8(2 + 22 42 + (3-) + ا و ج 
ل‌طرف ۷29 


ال لے ماواے۔ 42-6-0 + 2-3 ہ6 6= 42 + 27-3 کو وولو 


۰ 








6 4 3- 2 
سس = 27 -__ 7 ےے_ 
9 29ل × 29 - 29 
يم 4 = 2 + ر + ا کت کا ےء جهال مت و یکا مرا سے فا صلہ سے۔ ان لیے ستو یکا مب راسے فا صل 


6 
e‏ 
ال 16: مود کے با ےق معلوم کے وک مہا ے ست وی < 42-6 + 21-3 منک ے۔ 
۴ ان مرا و۳ کے پاب سنوی ۶ 


(2 ۰ -6د) )11.11( )< وونل P(X‏ 





بت 2 وال و2۲ خرن کی ص تس لا 
ستو ی کی مساوا تکونا ر لکل میں کے پرہ ہعارے یال سے 


6 4 3 2 
و ا و ر ب 
29 29 29 29 11.11 
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-3 4 


جال و 9 + 0۳کس گنج 
کیونکہ .او رخ اک مت یں تسب میس ہیں »ماد با ل سے 








_ 2 ل(ل__ 7 
4 3 . 2 
9 ۰۷29 29 
ن کد کد ر ۱۳۹ 


اتی ستو یکی مساوات ٹیں ر کے ببس ج = ۸ ئل ہوتا ہے 


8- 12 
س ETA‏ کے 


مرا فاص لہ ے ورد« | ستتوی پ نار لک مرا کے ز ربص تکوسا میں ءم مورک 


(ld, md, nd) £‏ ے۔ 


2 ال مستتو یک مساوات کہ ایک د بے ہو 2 ی رود ہے اور ایک د بے ٢ے‏ لے ے ہوک رکز ر 
ری ہے۔ 
(Equation of a 012۳06 ۰۱۵۵۲۵۵۵۸160012۲ to a given‏ 





vector and Passing through a given point) 
فضا س تک ستو ی ہوکتی ہیں ےک د ے ہو ے سے میں کن‎ 
دے ہے لے( :7 +۳ ے اس طر کل صرف ایک یا (2 بت‎ 
مستتو یکن ے( شل 1.12 1 کے ار‎ 
ان جج ایک مستت وی قطلہ ۸ ے متنا ی ستير 7 کے سا جح مو رک ر‎ 


12 ی 5 


ری ےاو ری N‏ روو 
ان بے ستتوی کی بھی نقطہ (2 ,ہر ٥),‏ پر مائی تیر ہے۔ 
(شٹل در رر) 


تب نظ ص مستقوبی میں وائح ے اکر اور صرف اکر N «AP‏ گی 
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ےس 0= .۸۳ یکن ۵- ۸۳-7 اس لے 
ees (Fr -“(۰ N =0‏ 
ستو یک متیر سہاوات ے۔ 
کار لگ Callan o)‏ 


ان يد موا قط 2(۸ و (X, J, 2( P< (Xs‏ ےاور 3 گیاصت چوس )8ور ہیں تب 


N=AiÎ+Bj+Ck ور‎ F=xi+yj+zk <a=xÎ+y +2 1 


ب (F-a).K=0‏ 
اں لے (AÎ+Bj+CÊ)=0‏ 7(ء-ء+ز پر-ر+ئردے) 
02 0-۱0( ںج-ع)) B(y-y,)+‏ +( )۸ 


ال 17: ستو یک نی او رکا ری زی ما وا ہیں معلوم کی ک2 5 سے ہوک رکز ری ےاوراس خط ھور ے 
سکیس ت بس5٦1‏ 23ں 
3 ار ے با لاقط (4-,5,2) کا ایس 2-4 + 57ح کلک سے اور ناریل سر لا و و 
3-۸+ ۱-2 کل 
اس _لستویلستیرساوات 0= 3(.3- ۳) دیب با 

0-(6 -ڑ 7+3 27-4/,]((.)2+ڑژی-7] 1 
(1) کوک رزیل میں بد بے ہمارے اس سے 


[(- 5) + (y-2) +(z2+4)k]-(2 +3 7-k)=0 


۲ 4-0 +1)2-(30-2+(5- 2 2 
جک 0ے 3-72 + 22 
جوک ستتوی یکا رتیزی مساوات_ح- 
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13 اک مت وی کی مماوات ج ون یرم خط تادا سے بگزرری 


(Equation of a plane passing through three non collinear points) 


ان سنوی نن نرم خی قاط 9۰1 اور ہیں جن کے مقا ی مت پان ریب ت » اور ی( کل 11.14) 5 





سیت 135 اور 137 ری ہو ستو میں مہں۔ائی RS x RT e‏ مستوی مود هل میل قاط :8 اور 
7 موجودہیں_ مان ایج مسمتوی س یکی ند م کا متا بی متیر ۶ ےک اس لے ستو یکی مساوات ج کہ 8ے ہوکرگزر 


ری اوق ۸٢‏ × ۸8 پرگود ہے کس 


۴ (7 می‎ 6 RT) =0 


اہن ا کیو ں ضر رورکی ت اک تین قاد خی رکم خیط مو نے ضروری ہیں ؟ اگ تین نقاط ایک بی 
خط وه تب ای »تقو ہو ں کی جن میس پم وجود ول( کل ۱) 
توا کاب کے اورا ےلت ق میں جہاں قاط 8 اور ٦‏ کور کے والا خی 

تا بک جل ر کے افراد یں - 

(Cartesian ٤ہہز(لگی کار‎ 

ان بے (رھ :7 (22 ۷2 2 اور (و2 وظظ O۴‏ اتیب تقاط 8٤۸‏ اور کے 

شف ہیں_ مان یھ (2 ہل ہا مستتوی میں بھی نوہ میتی 2 سکس رشب رب 
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سرابعادی جور 529 


۸(سصع) + (y-y)‏ + أ(رد-) = RP‏ 
RS = (xx) + (y-y) J + (2-2, )k‏ 
1( ع)+ زڑ ر‌چہر)+ ( RT = (xx‏ 
ان تد رو ںوی کلک مساوات(1) یں کت پراورا سے مقطع ری کل میں ظا کے رہ مار ال سب 
X> xX J-J <7‏ 
J7Y %72, =0‏ ہد-یند 
7% ول ور ۲ و۷ 


وین خی رہم خط قاط (2۱ ¥ ون (22 <2 مح) اور (25 ول ,ہد) ےک رن مو یکا رت ی کل سنوی ی 


ساوات ے۔ 
ال 18 مسنقو یکی متیر مسما وا یں معلوم خي چوک نا (3-,2,5) 13 6 (3,5- S82,‏ اور ( 3ص1153 ےت 
رق اب 


علل: بان سے 7-3 5+ 3-21 کپ ایز 21-3 <b‏ 3-31+ 8-5 


ستو یک مت مساوات جرک ت » اور 6 سے ولگ ددردی سے ا سط رح دب یگئی سے 


(F-ã).(RSxRT) =0‏ ( ہوں؟) 
0 [(2(×)6-24- 0(۰])0- 7) 
On Sa -8 +8607 -2 ([-0 0‏ 


11.6.4 اک سنوی کی میادا ت 1 مقطو ے (Intercept form of 6۵0۵۵۵00 of a sn‏ 
ال شن یں ہم ایک ستو یکی مساواتکامقطو نکل میں ت زار کر میں کے ج ومست وی سے حور ن ہے مان ی 
موی اکیامساودات ے 
Ax+By+Cz+D=0 (D #0)‏ سس ۱ 
ان کے ست وی راورج گوروں پر پال تیب »اور مقطو ی بنالی ے( کل 11.16)۔ 
اس لے ست ویر اور ج حوروں ہے رتہب (0:0:0) » (0:۵,0) اور (0:0,6) هقاس 
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0 ری 


آل ٦ں‏ ات سے 
: م 








R (0,0, تا‎ 
e B= 7 Bb+D=0 


سس رہ 
۷ 


1۷ 
(0,,0) 0 
ان ر رو ںوستوی کی مسادات(1) ٹیر کے او رآ سا نکر نے ہیں )4,0,0( P‏ 
وتاب گل 11.16 
ر 7 
کو کر ود 0 
C‏ ۷ / ۷ 0 0 


چوک مستتو یکی مقطو کل میں مطل و ادات ے۔ 
ثال19: ستو ی کی اوا ت راورج مرول پر پالت رتہب مقطو وہ 32 اور 4 کے اتی رمعلوم نے 
۴ ان یی تو یکی مساوات ے 


١‏ 2> ٭" ج 
AND 6‏ 


یبال 2= و 3 - 180 JAE‏ 
وت گی ری ںکی مسادات(1) رک یں سنوی یلو مساوات ای ماک ہو 7۳ [- + ِ 


Ox + 4y +32 > 12 ) 


11.6.5 روری بو سنتوس کے ع ےکر رن ہو ستوی 


(Plane passing through the intersection of two given planes) 


ان مھ 7۱ اور :7 ووستتوی ہیں تنل مساوات پالت تیب 2 
۱ و 


اور وله = ۰7 ۶ ہیں یکی مق کا مت می سمتیہ تا ع کے خو بر دونوں کپ 
۱ 
ما وا کوک گرا جات( کل 17 ۱۱)_ ۱ 


T2 7 


رخ لتق کا متا متي ا 









T1 


î = اور ول‎ ۲۰8, = û 
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سمرابعادی جور 531 
اس لے 2 کی تھا میتی تز روں کے ےہ جھارے پاک سے 
+A, )=d + 2,‏ )1۰ 
و اقتا ری سپ یکی نمکرت سب - 
اس لیے ساوات 7+ 4=( :3+ ۰)0 7 ایی‌ستوی :7 کو ظا ہرک ری ے ب وکا ی طرں ےک کروی 
کی ستی 7 دونوں ساوت 7۱ اور :7 کو یکرت ے من پاات :۳ کوھی “لمت نکر ےکا یی وٹ یھی مستتوی جو 
کمستولول کےا ع سے ہوک گنز رردی سے 


|۶۰ =d, 


r‘ =d, 7 


مماوات r ٠)۸ 3 An») = 4, +d,‏ کے سوہ 7[ 
کارجزی کل (Cartesian for‏ 
کارت زی نظام یہ مان ج 


اور 2+ ۷7 + رس 


تب مسمادات(1) بن جا ی ے 

۸4+ ل۷ < (ی2 + ,2)0 +(,۸8 + X(A +AA,)+ y(B,‏ 
۱ 0 < (ر-ورن) + ره + رد6۸( 02-0 + 1 + ۸) ۱۱ 
ہوک تو یکی اوا کی مطل کارت ی کل ےج ۸ کیا راک رر کے لیی‌بول نو س کے تا ےبہوک ری رر ے۔ 
شال 20: مستوی لس مرا وات معلوم یہ جو مستوبیں 6-( +[ + ۰)۶ 7 اور 5 --(46 +3 +7۰02 
نع اورنقطہ (1,1,1) سے ہوک رکز ری ے۔ 
ل: یبال j +K‏ += اور 2+34 - ا سے 


اور 6= ,4 اور 2-5 رل 
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2 بای 

اس لیے ر شح ۳24 =( 72+ ۰)7 7 کااستعا ل کر ے رب یل کل ہہوتا سے 
6-7 -[(]/7+4 7)27+3+م(+7+7]..م 

چہاںء 2 کون می صروے۔ 

+ زر + زرم لے لحاس »وتاب 


(xî +y j + 21(۰]01+22( + )1+3(( + )1+ 42۱1-26-2 


ee 2 ۰])+22(1 +(1+32)j+(1+44)k]= 6-54 ا‎ 


ا 6-۸ = 4۸(2 + 1) + بر(1+37)+ (/2 +1) 
ا 0- (5 + 42+ ر3+-7)23 +(2-6 + + ) 
دیا ہوا ےک یسوی ءلقطہ(1:1,1) ے ہوک رکز رکی ہےء اس لے ہے (2) کوہرحالت میں نکر سم 
24(2+3+4+5)=0+)1+1+1-6( 
3 14 
7 گی نآ رل مسادات(1) ر کے ہیں حاصل موتا ے 
کاے۔ 6 کج ]دزم ]+۱[ 702م 
۱ 69 28 23 زا 


تبرت + | 
7 14 7 


2 


14 


۰20 +237 +261 = 69 ۲ 


ج وکسنوی کل مطاو تیر سماوات ے_ 


(Coplanarity of Two Lines) دوفطوماکی م‎ 117 


ان ےک د ے مو ےۓے خطوط ہیں 
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سرابحادی چو 533 


تهب 


اور لا + r =a‏ سح ت 
اك خی (1) نیہ ۸ے مقا ھی سر 2 کا ہوک گز رم ے اور b‏ ےت ازک بان ع خط( B J‏ 
سے متا ی تیر دق سا موز رتاے اور :8 توا زاب - 
ال‌طرت 4- رق = AB‏ 
دی ہو ۓے خطو ما ستو ی ہیں اگراورصر ف اکر bı × «AB‏ مود 
کی 0= (ھ )ت۸ با 0> (یق×0050 ن8 - (a,‏ 
کاریزی کل (Cartesian form)‏ 
ان کے 1:20 اور (چڑ :)ھی نا لد اور کے بل _ 
ماگ 0:6 اور وروت باج تب وای کت یں ہیں ےب 
0ع۔- وع) + ( رز (y»‏ +( ود ی ۸5 
i +b +‏ - 7 اور ان + رد وف 72 
و ہو عضوم صتتوی ہیں ار اورصرف اکر 0 = ( ظا × ,)۸۰ سے کا رتتےزیی کل میں اسے اس طرح دکھایا 
( چھایا) جا ناب 


مال 31 : وکیا ےک خطورر 


دص خر 7 جو ا با رن 
5 1 و اوم > 2 ا 








سر بہالء 5= 6 ,1= 6 ,2-3 ,۵ ,5 = 2 ,1= نز ,3- = × 


7 ۸۰22.9 اض ھا اھ رئا لے 0 اھ تا 


اب متطعہ ور کے 
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0 1 2 اک هگ 0رر رھ 
اعد 1 3 ع| 6 b‏ 9 
5 2 2 0 0 و9 


اس هویم ستوی ول _ 


8 وو ستو لوں > درمیان زاو (Angle between two planes)‏ 


ری 2: روستتویول کے درمیان زاویران کے نارل کے د رمیان زاو ہے کے طور بے بیا نکیا گیا سے( کل (ھ)11.18)۔ ہے 
مشابره ۳ کار رو ستتووں درمیان 0 ایک زاوے ےء تب 180-0 کی ےک ((ط)11.8) ٥م‏ دولوں ستو لوں 


کے درمیالن ز اویب ز او برع ره کےطور ریس ۲ 
تارل ےو رمیا ن زاو ہے 
[(0- 90) - 90 - 


5 سنوی 1 
وروت ۱ لا ۶ 
2 


0- 180 8 متویم 
مسمتووں کے درمیان ز اوہہ 


(b) 





(a) 


11.18 


ا رست وی پر 7 اور دا نارل بل او رست وی ےدرمیان زاويم 0 ے 


= 


۶ 3E اور‎ ۴۰71 =d, 


ہے دک ول تون ریت نال درمیانن 0 ایک زارت 


fı 2‏ 0 
»اسب الات» سی ا 








۱۱۱۱۵ | 


اچ نو ری أمسقویوں ایک دور گو دی ں اکر 0= :7,3 اومتوازی ہی اکر ,۰7 1 ےتا زک ہے۔ 





کاریزی نکل (Cartesian form)‏ با رن کي مو سس ےد رمیا ن ز اوہہ 0ے 
0= ,1۵+ هرن + ۲ن0 + ۸2 اور 
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سالعاری جن ری 535 


مستتویول نار لک سم ت کال بالت تیب ۸ء رقے بن اور ہے وق دنا میں _ 
AA, +B B+CC,‏ 
ان لج 


JA +B +C J ط+یھ‎ + 


موی ایی دوسرے کے اتتام زادمہ نا ہیں تب 90٥‏ = 0 اوراسی طرح 


cos Û = 





cosÛ = AA, + BB, +C/C, =0 اں لے‎ 6050 =0 
۸ B, Cı 


تیه ج رع بط بھ 





شال 22:ووستولول 4 22- ر + ×2 اور 7 = 32-6-22 کو رمیا ن ب ریا تما لک کے راو رعاو مي 
008 دو مستتو لوں کے درمین زاو یران کے نا ری کے دزمیان زاو ہے ے ستو یکی مسماوات سے نار ل متیر ہے یں 


مه هم همه 


7 7+ ۱۶27( ور 37-67-21 - ول 











5 اه ال کے ا ہیی 
ال چ» 21 4 +36 + 9 4+ 1+ 4 ۱ ۱۱ 


4 
۱ — | ومع < 0 
ان لے ۴۳ 
مثال23: ووتو لول 7= 22 + 3X-6y‏ اور 5 = 2-22 + 2 کےورمیان زاوی لوم تیچ _ 
کل :تولو ںکی دی ہو نی مساوا تک ان مماوات ےمواز ت ہا 
+C,z+ D, =0‏ رظ + Ax‏ ور 0= و۲ + 0702+ بروط + Ax‏ 
یں حاصل »وتاب 2= C,‏ ,2-6 رظ ,3= A,‏ 


مرن ,2= رط ,2= A,‏ 


ری (2) + (2) (6-) + 2 ×3 0 








7-یو و ون کرو رب قوج 3 


53 _ 5 .| 10- ار 
21 7/3 | 2/3 *<7 
اں لے ع "وم - و 


2020-1 


6 ری 


(Distance of a point from a اط ایک وی ےا صل (٥ہ ھام‎ 11.9 
(Vector form) کم کل‎ 

ایل‌ستوی 71 رور یں میں ایک قط + متا ی سب a‏ کے سا تجھد ے او رجش سکی مسا وا تل = ٠‏ سا 
0۱۱.۱9 





شلو 11 
ایک نقطہ جو سگز رل موی ایک موی بت ور جوکمتتوی ,7 سے توا زی ے۔ :7 کا اکا کی نال سے ۸ 
ہے۔ یبال ا لک صاوات0 = ۰8( a‏ - 7) ے۔ 
2 ور و سے ور خر 
ایس رح ء اس ستو یکا مبدا سے 00۱۷ فاصلہ |۰ 3) ےب اق لے مسقوبی ‏ ے ۳0 فاصل ہے ے(شحل 
(11.21)8) 
ON -0( 7-6۰8 |‏ 


جرک وی موی سنوی ریک نقط ے مود اما سم ا ی ط رح کے ج ((ط)۱.19 1ے ی تا مر کے ہیں۔ 


1 اکر ستوی ی کی مماوات 4 = .7 کی کل میں سے جہاں پ۷ ستو ی نارزل ےج بکمودی فا صل ے 


۱ - 6۰ | 
۷ 
2 مرا مووک لای ستو 4 = ۰ب ا ے۔( کوک 0< ) 


۹ 
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سابعادکی جور 537 


کارجزی (Cartesian for‏ 
اك متا یح 2 کسام 2,0 ۰ز .0)0 دہ موا نظ ے اور 
Ax + ۷ + 07 - 10‏ 


ری ہو ستیر یکا رت زی ساوات تب 
۸ 2 + زر برد رہب 
+۸ ۱ 


ال لیے لوٹ 1 کے جال ےء سنوی رکوورے 





جر ٠ے‏ | _ 
شال ود ایک نقظ (3 - ےم کا موی 24 ( ۸ 2 + 7-3 61 )7۰ سس فاصم علوم کے _ 


عل: یال 57-3 + 227 N =6 +3 7 a‏ ور14 ے 





ای لیے ءنقطہ(3 - ,5 ,2) کاری مول‌ستتوی_ت فا صل ے 
TT‏ ۹۹۶۷ھ ۹ؤ 9۷" 


67-37 +۱ 36 +9 + 4 7 


0 ایک غخط اورا پت وی کے درمیان زاو 
(Angle between a line and a plane)‏ 

ریش 3: ایک خط اور ایک ستو ی کے ورمیان زاو سنت وی کے نار اور خرا 
> درمیان زاو رک لت( شحل ود )١:‏ 


کشم گى ھاہ٥‏ اگ ر ایک خی اک مماوات 7 + 0 < <r‏ 





Plane 


11.20 
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8 ری 


اورستتوی کی مسماوات ل = ۰7 ۶ سے۔ جب خی اورستنوی کے نار کے درمیان زراوبہ سے 
2 


سے 


080 =| 
blll 








اس لے قوی اورخط ےو رمیا ز اوہہ 0 90-0 ےد ا گیا ےن 
sin (90 —- 0) = cos 0‏ 
۰ 
۱ ۱۱ 





sin p=‏ مب 











b.n 
۵ = sin e 71 e 
۳ ن‎ 

2 +1 y 2 - 3 


مال 25: رر کے = 
: 6 3 2 
کل: مان سے نتوی سکن رل اورخط کے درمیان اور 0 ے۔ دی ہہوٹی مسماوا تآوستي کل میں بد له مارا لاب 


<-)- + K+ 1 62Î +31720 





اور تول 3= 2 11 - ر2 + 10 ورمیان زاو یمعلوم لیے _ 


۳ 11/](<93- 27+ ۲۰/107 
یہاں 7 + 3+ 227( اور 11K‏ 27+ 1-101 


(۰0٥+ 27-117 (‏ 6+ردہۂٴم 


17+ 2+ 10ے 209+ 8207 


40 - 
= ا نت 'صلہ > 0 
71x15‏ * 217 


1ی مرچ بر تس میں ار کا مستت وی برح کوسا کی اورمیرا_س فا صلہمعلوم کے 


(a) 280 (b) x + ۷ + 2 <1 


٩110 0 = 











- 2 _ 
2111 





0- ۱ )0( 5= 32+ 21 )0( 
2 ستو یکی تی اوا ت عاو م یی جک برا7 اکائی کے فاص برےاورستی 5-6 + 31الت 
3 من رر زل ل تولو ںک یکا رتزی مساواتمعلوم بے : 
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_4 


کڈ 


-6 


8 


9 


لا 


1] 


اپ 


سابعاد یہی 539 
4K) =1‏ - 37+ 7۳۰۵ رم 0-2 - a) Fi + j‏ 
15[ (/+ 0۵+ 6-07 + 7۰۲6-20 ) 
مرچ سول میں ہداس ےکک مورک بای ےت معلو می 
0- 6- 42+ ر3 (ما) 0= 42-12 + بر3 +۔ 2 (a)‏ 
0- 8+۔برڈ (0) ]= 2 +1 +2 (ع) 
تولو ںکی مت اورکارج ز کی اوا ت اوم عي 
(ھ) كط (2 - ,0 .1) سے موک رکز ری ےاورمستتوی تر پارل سب 
(ط) اط( ,1( سے وک رگ ری سے اورستت وی پر I‏ نار لے 
مستولو ںکی مہا وا موم کے جک مین نقاط سے موک رکز ری ہیں 
(3 ,4-2 ری 6a‏ ,0-1 یگ 
(1 - ,2 ,2 -) و(1 ,2 :1) 0(7 ,1,1( (b),‏ 
متتوی 5 = و + +2 ےک گن مقطو کو معلوم ی _ 
اس ستو ی کی مساواتمعلوم یی کا حور مقطو ور 3ے اور ×20 نتوی کے مت ا زی سب _ 
ال مستو یکی مساوات معلوم یي ج وک نطہ (1 2 .,د) اورستریں 0- 22-4 + رد3 اور 
0= 2-2 + +۴ قلعت ہو رکز ر ے۔ 
اس ستو ی کی مماوات معلوم یی جوکرلقط (3 ,1 ,م) اورستریں 7> (31- 2 + 27). 7 
و - ( 31+ 5 + 1 2). تآ کے کاٹ سے گے 
اس ستو یکی مماوات معلوم کے جو مستوبوں 1= 2 +۱ + × اور 5 = 42 + :2+31 کے ناب کے 
سس وگ رز رل اورهستنوی 0- 2 + 1-7 خرس 
مستوبوں کے درمیان زاو یتلوم یچین نکی متیر مہا واس 


0-5 2-3 +۰۵ ور 3-(7۰)3-3+51س. 
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3- مرج ز لکیسوں موم کیا وی بو مستتو یں متا زک میں پاعمودیء ار کل میں ان میں ےکوی 
بھی ہیں ہیں مو توا زی ہیں اور نی وری» بل مان کے درمیان ز او علوم کے _ 


)2( 0- 30+ 62+ 5 + 7 اور 02+4-0]- ر-3 


(0) 0= 2 - 32+ + :22 اور 5<0+ 1-2 
(0) 0 - 5 + 42 + 2-2 اور 62-1-10 + 31-31 
(۵) 0 - 32-1 + 7 - 2 اور 3<0+ 32+ 2-7 
(e)‏ 20 8 - 2 + 8 + ر4 اور 2-4<0 +1 
7ب نر رچ زب لول یں د سے #و-2 یل نتا کا فا صلہدیی و مستت وی کے مطا بق معلوم کے _ 
لطر مستوی 
4y + 12 2 =3 (0, 0, 0) (a)‏ - ر3 
2x- y+ 2+ 3 = 0 )3,- 2,1( )0(‏ 
(عك) (5 - ,3 ,2) 9 < 27 2y—-‏ + زر 
(۵) (0 ,6,0 -) 0 - 2 - 262 3 - +2 
حرق شا 


مال26: ایک خط ای ککعب کے وتروں کات 0 ۰ اور ٩‏ زاون بنا تا ےءلوثایت ع ہک 


4 
7 cos” a. + cos” B + cos” ¥ + وم‎ 5 


فک کلب اک متواز a) (rectangular Parallelopiped)(G‏ ہو F(0,‏ 
ا ر ےج سی لا وڈان اورا وجا براہ ے۔ 

ان می “۱۸08750 ای تلعب سس بضع کی ما کک 23 
ے( شکلد ١ر)‏ 


چار ]0ہ ۴ ۱)1 :لا شثل رر ٠‏ 1 





(a, 0, ( 6 


۸)0, 0, 0) D(a, d, 0) 
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و012 کے تکوسائن جوکرووتقاط 0 اور ۲ کے ملا نے سے نے ولا حط سے می ہیں 
a—0 a—0 a—0‏ 
+ ی + و ې + ھ + ھل ۾ + a2 + a‏ 
1 1 1 
تر و ول ول 
ضر :0:۸ اون کیرش ال ات لے لے ہلل ل لر 1 لے 
80۰۸۳۰ او 01 مت لوا ن با کے2 وید س2 20 0 2 ًۃ۵ 
1- 
AK °‏ - 
ان کے »و ۓ خط کےا 1« «J‏ وگ 07 BG AF‏ ادر CD‏ کے ساتھ اریپ 00 » ظاء ۷ 
اور ۵ زاو ے با نتب 
1 1 
)<< ]003 ۶( + + 1) = 6050 
1 1 
COSY = (m+n); "036 =—([ + m—n‏ 0 
) 2 ) €= ( ہوں؟) 
رع اور کر نے دحا سل موتا سے 


8 و + ¥ off gêş B+ cos”‏ وہہ 


] +7 +-7( 


و رر [+m enî + (1+ m+n)‏ = 
+n” ([ 2‏ "رم + [4(J‏ 1 کول 1= توم تور + 7( 


شال 27: اسم تو ی کی ساواتمعلوم ےجنس میں نقطہ (1,2-, 1 شائل ے اور ہرایگ ممتوی 5 = 22-«ر3 + 2 اور 
8= 21-32 + 1 آرڑے۔ 


کل: ستو ی کی اوا ت جس میں دیاہوا لقطب» یب 
A(x-1)+ B(y +1( + C(z-2) =0‏ ۱ 


(1) ٹیس دی موی مستتو موو ی غ رووا مستوبیوں کے ساتم ناف کر نے ر 
5= 3-22 +27 اور 8> 2-32 + × ہمارے ماس سے 


0= )31-2++۔ 2۸ اور 0= 2۳-36 + ۸ 
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2 ای 
ان مادا تلو یکر نے ب کئیل 50 - = ۸ اور 40 = 8 ماگل موتا _ال »و رساوات ے 
-SC(x-1)+ 4C (y+1)+ C(z—-2) =0‏ 
5x-4y-2 =7‏ 
شال 28: اط (9 ,5 ,۳66 اور قاط (2 ,1 - )G,‏ یہ (4 ,2 ,5) B8‏ اور (6 ,1- C1,‏ سے سے وای‌مستتوی کے 
درمیان فا صلم علوم یي _ 
7 ان ستوی ل ٥>8» A‏ ین قاط یں موی بر نققظہ دو ےکن کے مو رکا پیر 3ڑ ے00 وہ ناصلے چوک 
معلومرکرناے اورک ۸7 6 ۸€ × ۸8 پائگراہواصرے ۔ 


اس ۳9.4 AP‏ اکا لی حم AC‏ × 8 کے سا ج ‏ قطضرب- 





کم 6+1 + ۸۳3 
Nk‏ و 
AB ۰۸0-۱ 27⁄3 2-12 =167 + 7 ۳‏ 
4 0 ۔ 
AC‏ 7 8 کےسا تح اکا یسمتے - Kk‏ + 47 = 37 
34 
7+ 4ت رق ہےر ےر یہ 
PD=(3i +6 j + 7 (|) 8 ۱‏ 
لاس 2 ) ( 
4 در 
17 
تپاول کےطور بر ستو یکی مراوات معلوم یی کہ ۸ »8 ادر ٥‏ سے موک رکز ری سے اور پچ رست وی سے نقطہ کے فا صلی 
کیب کے 
شال 29: وکا ےک خطور 
yg 2-0-0‏ وو سر 
١ 0 0 + ۵‏ - ,0 


۲-6 yb 2  - 6 
اور - = سح‎ 


و ا ا اد 
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مت رک ر 0 .۳ 

0ت7 4= ال 

2,6 .ھ2 

d <- و‎ - ۵ da, = ](-۷ 

0.20 ہم‎ =P 

C =a ٥ 6.7 

اب مقطعہ پور کے 

۱ لیے ہی ۰+ | ب چالالسض ‏ + -م- | اح2- رم پبرہر ود - ۲ 
b 6, |< O - ۵ 0 0+ O‏ 9 
C+ 0 0 8‏ رم و4 


رک موی ےکا م میں م کر کے ون عا سل ہوا سے 
# - يب - لہا ۹ں ط b—-a‏ 
0 - + 0 0 0 21 


6+۷ 0 0 
کول سل اوردوص ر ےکا تال ہیں ال کے دبے ہو ۓ وولو ںخطوطابھ ستتوی ہیں _ 
شال 30: اس نتو ےش معلوم کے چہاں خطوط تقاط (1 4) ۸ (6 ,1 B5,‏ ےل کر مستتو یکوکراس 
کر ے ہیں۔ 
گل: قاط ۸ اور ےگ رنے وانے خی متیر ماوات ے 
| (6-1) + 7 47قت ا (6-3) رخ بر یور ILA‏ 
F-=-31+4j+k+1 (2-3 +5(‏ 
ان مج و٥‏ لتطرے جیہاں خط ۸8 ستو ی رو سوک را کرت سے .جن ب لفط م کا متا ایز[ پر+ 7× کیل ہیں 
ال نت کو سادات(1) کو رعا میں شک نکرناجاہبیے_(گیوں؟) 
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4 ری 
xî +y J=(3+22)Î + (4-372) + (1+52) Kk 0‏ 


1 ہر اور سا ضر یی بک بابر یکر نے ب مار ےپ ا لب 
X=3+2 2‏ 
J=4-31‏ 


0=1+5 2 


مث رچ پا مسماوا تک کر نے ہیں حوصل »وتاب 


ا 
5 ور 5 ۷ 


۱ 3 13/ م 
ای لے مو ے | 0 2 فش ین - 


باب110 ق رن شن 


1 وا مب اونظ (1 ,1 ,2) سے ملاے والا تقاط (1 - ,5 ,1>8 - ,3 ,4( سے ماک کے کے خط ودب _ 

<c 7 2‏ ,"< ب۶ اور < n <M‏ دو ہا کی تمو وی خطو رر سکس تسا ہیں لے دکھا ےک ران دونول موی خیا 
کا 1 2 - و 771ا او ۵ ۱ دا 9 مآ ہں_ 

3 ان لوط کے ورمیا نک زاو حلم کے ن کل ست ںہ اء اورم - 0 0 - 4 ہیں۔ 

4۔ ایک خیاکی مماواتمعلوم تچ چی ر حور کےمتو ا زک ے اورپ را سے ہوک رگز رر ہاے_ 

5 اکر اط C۰8۰۸‏ 0 اتیب (2 ,2 ,1( ,5 ,6<4 - ,3 ,4 )اور (2 ,9 ,2) جب خطوط ۸8 اور 
و > درمیان زاو رمعلوم کے _ 

ارو 223 - اسر کے اس ای ری تاد 
معلوم ي _ 

7 اس خی اک تی مساوات معلوم کہ (3 ,2 ,1) سے موک رگ زرراے اورستوین ‏ 9 + ( 5= 2+ ).۳ 








ہے 
٤‏ اس ستو یکی ساوات معلوم کے کہ (» ,ا ,)سے مولرگزرری ے اورصتوی .2 = (۸+ ل + )7۰ 
ا 
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9 


0ت 


1پ 


لت 


لے 


14 


5پ 


06۔-۔ 


7ات 


15ت 


19ے 


لات 
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و( 2 + 7 6-2 ۸+ 7+2 6+2 عم اور F-=-4î-k+pu(GÎ-2 j-2)‏ 
ےو رمیا نگم ام فاصم علوم کے _ 

ال نقط کے صا تعلو م کے جہاں (6 ,5,۱) اور (4,1 ,3) ےگ رنے وال خر مستتو یوک را سکرتاے۔ 

اس نت کے صا تعلو م کے جہال(5,1,6) اور (1 ,4 ,3) ےگ ر نے والا خا × مستتو یوک را ںکرتا سے 
اس نہ کے صا ت معلوم عم جہاں (5-,4 -,3)اور(3,1-,2) گر نے والا خیا موی 7 < 2 + بز + 2 


کوک را سکرتاے۔ 
انس سنوی کی مم وات علوم کے جونقطہ (2 ,1,3 -) سے موک رگ ری اور ہر ایک ستتوی 
اور لا 2 2*7۷ مور ے_ 


اگ رنقاط (م ,1 :0 اور(1 ,۵ ,و متتوی ,130+ (۸ 4-12 + 7۰631 ے برای کے فا عل پر ہیںء 
بم کل زر رسعلوم کے 

ا مستتو ی کی مماوات معلوم کیچ چک مستوبیں 1= ۸K(‏ +( 7۰6 اور 

0و طح وز سس مو ر رای ےا ورپ حور کے ٹوا زلاع 

الہ مبراے اورفتطر ۳ صات (3 - ,2 مت مستو یکی مماوات معو مکی جک قط سے موک رکز ر 
ریرےاارظقنردے۔ 

اس ستوی کی مساوات معلوم کے س باستو 30-4-0+(2+ 7۰0 
0> 5 +( - آ7 +۰)27 7 کشا خزموجور_باورجیرمستوی 0 = 8 + (61- 7 3+ ۰)51 7 لورت 
وی ں )اصلعر (7 2 + 4+ )2+2 +- 227 ورستوق 5 = ( + - )۲۰ 
اس ظا ی مماوات معلوم یی جرک (3 2 ۰ سے وک رکز رر پا ے اورمستویوں 5ے (/2* 7 - 7۰0 اور 
6=( + + 7۰631 کےمازیے۔ 


اس خی اک تی کی مماوات علوم یي رک فط (4 کر .1) سے وک رگ در ہا ے اور ده وضو 
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XxX-8_ypy+19 20‏ اور 3 سح _ 7 سس تے 
16- 3 5- 8 3 ` ۱ 


21۔ بت ن ےک ارم( مستت وی کے مقطو ہیں اور رات اکا کے فاصلہ پر ےت 
1 1 1 ۱ 


هر 2م 2 2 


7 
سوال 22 اور 3د می سک جوابا تکا أ ا 


2 روشتولول 4 = 42 + بر3 +2 اور 212 6+82 + ×4 کےورمیان فاصلرے: 








4 


(D) U68 )۵ UE 4 (B) U61 2 (A)‏ 2 کان 
در NP‏ + ره اور 6= 102+ 5x-2.5y‏ 

(۸) مور و متوازی 

)٥(‏ حو دک وکا یں (D)‏ 8 ) سے وکرکز رن ہیں 


غلاص 
ایک خو کی سم تکوس اتکی اس کے ز او لک یئن ہیں ج رل خن شکور تست میں بنا تا سے 
l, m,‏ اک خط م تلوسائن بو لب - + +m‏ "ہت 


ایک را جو دوقاطا (5 ود)٢‏ اور Q(z J222)‏ کویلار ہا ےم کم تکوسسائکن ہیں 
٣۰۰-۱۱۹٣۰۷٢٤‏ 
0 وم ` PQ‏ 
جاں 2(7 - ع)+ بر - و + ود - )ل ھ0٣‏ 
ایک خی +۹ پ + خی ہہ سکن سب بل _ 


ا ب1 ایک خط یکو سا میں اور e‏ بط به مکی یی ہیںء 
C‏ 0 


0(" 
ہر ہے جس ہجچہہ ‏ یہ ہڈا چچ و ہہ 
: ۱ رد و e‏ 


وی خطو فا وو خطوم ہیں ج ےک درتو متوازی ہیں اور نہ بی تاع ہیں۔ رل مستتولول میں وال 


۸ 


as 
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۶ری خطوط کے درمیان زاوی دہ زاو ےک جر یکی نقط (ز پاد ہت ےمپرا ےگ رنے وال س ےکک گے 
ووش ع خط ورا کے ج بیس ہواور ہراب ککو ہی خطو رر کے متو ا زک مور 

اکر ,1 , اور را1 ہ(1, را نطو سکس کو سان #ل» اور 0 وولو ں خطورا کے ورمیان ز اوہ ےحاڈہ 
تب 


٥٥ =| jl + mm, 0 | 


6,0,6٥‏ اور :وتو ارد وضو مکی سم یں میں ؛اورروضوط کے درمیان 0 زاوی‌حاژه »زب 


My, ٠٣٦ 


a? + Db? +c Jaj + bj + ¢ 


ایک خی اک تیر سا وات ج رک د یوقت موک رکز رر پا ے اور کا مسق ET‏ 


cos O = 


r‏ لس ازیب» 9 LD‏ کسرے۔ 
اک لوط )%52( کے ہد ےکک خلا ماوت اور کے واک و Jl, m,‏ 


1 2 2 


11 71 / 
ایک خو تیر مسادات ج ےک دو تقاط سے ہوک رکز رت جاور متیر ت اور 5 ہیں بل 


(6 - ) ,7+ 6 < 7ے 
اک خا یکا رتیزی مساوات جک دولقاط (۱۰2۱ ۰ لا آور ( و2 ,ول وتد) سے وک رکز رتا سے 
2 م2 کر لب ک‫ - ۲ 
تب وش ولتت ء 
X2 - ۸ E ET‏ 
اک 20+ ےس 7 اور ,20 + رة = 7 ےورمیان 0 ایک زاوییعاده ےک 
سم |= 0٥ن‏ 
| ۱۱ 
وت ج تج( 2 2 fh E‏ 
ا اس = + = ے اور ی 
2 77 ر 72 71,2 ۳ 
مساوات ہیں نب ان دوفو ں خطوط ےو رمان زاو یعاژهال دبا گیا ے 


٥٥ =I] +mmy, + ۶,۶۰۱ 


دوکو بی خوط کے و رمیا ن م ازم فا ص ای ۳ ول ے جک وولو خطوط مور ے - 
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6+۵ < ۶ اور وود + ر = 7 کےدرمیا نگم ا زگ فا صل ے 


(0 x و‎ )* (û -Q@) 
| x Þ> | 


رت 2 - 2 .0ج 
وولو ںخطو ہا ۔ لے 


٦ 


از اصدے 


(DıC» E la - و۳2 ( تي‎ - ab)’ 
متوازی‌خطوو .7+ = 7 اور ۵ دإ + د = 7 کےورمیان فاص ہے ے‎ 
b x (û - û) 
2 
می کل مس ایک ستوی ی مساوات ج ےک مب راس 1 فا صل ے اور 1 مرا زر ستو ی اکا‎ 
I Cd للع‎ 
--.- 1 ایک سنوی کی مساوات ب ےک مب دا ے ۵ فاصلہ بر ے اورهستوی نار ل کیم لوا"‎ 


[x + my + nz = ل[إ‎ 


aS TT‏ مھا ی کے 0 رےاورمتے ۸ دصر 
E N - 0‏ 
ایک ستتوی ی ممادات چوک ریک دبے ہوۓ خیا رود ے اور سکی سم ت تال 7ء ہیں او ریک 
سے ہو ے قمل (XYZ)‏ سے وک رز ر رک ے ہے سے 

"۷ ١/4 یس‎ ۷۱۷ 


ایک ستو ی کی مساوات جک جن یرم خط نقاط EVINCED)‏ :وتات 





ی بت ره 
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2 و لز-ز XX‏ 
20 | ,2 - و2 ۸ ول ۲ - و 


.9 تی و 
ایک ستو ی کی تی مسماوات جس میں تین خی رہم خط قاط شای میں اور کے مم بی سے ۰6 ظا اور 
ہیں بے 0>[ (2 -2) ×(ھ - ]۰ (F -ã)‏ 
ایک ستول b, 0)«(a, 0, e ٌ)٢‏ ,0)اور(ہ ,0 ,6(0 TT‏ 


ای نکی حتہ ادات جو تولوں ,ے = ۰3 7 اور ر = ا۰ 7 ےت ع سے ہورگ رف سے 
و( + 4 ( 27 + ۰)7 7ے رال ۳( کوئ یبھی ف مو تنل 

اک ستوی ل راف ج رہ 24 بول ستولوں0 = ,5 + 6,2 + ر8 + ۸ اور 
By + C2 +0, =0‏ + ۸:2 کےا یع سے ری سے ہے 


D.) =0‏ +2 +۔ پر ا ۹ے + ( رد1 یو (A x + Bakî‏ 


رضتویی ,20 + رق = اور رط لز + رت = ۶ ستو ی ںار 0= ( ۵ × )0۰ - .3) 


و نویس 0 = ر + ھت + را + رھ اور 0= + تہ + رظ + رھ مستتو ی ہیں گر 


2 بلز(- رل X‏ - ود 


کل شا رروستوبون dq,‏ = ں۰7۱ 7 اور dh‏ = دا 7 کےدرمیان 0 ایک زاو ے جب 
۱ 112 2 ۱ رآ کر 
7۱۱ 


سب 
بر 


Î 71‏ ۱ 
زاورم 9 خی .2+ 2 = 7 اور ستو ل = ز 7 کے درمان ے ۱ 11۳ = 0 ٩11‏ 


رشتوون 0= |0 + 2 + BJ‏ + ۸,۲ اور 0= رآ + 2و + Ax + By‏ کے درمیان 
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